On consideére la fonction numérigfidéfinie surR parf (x) = cos® (x) — cos’ (x)
1° Calculerf '(x) etf "(x). En déduire qué"(x) + 16f (x) est constant.

2° En déduire la valeur exacte de I’intégrale'f:2 f(x)dx
0

CORRECTION
1 f’(X) = — 4 sinx cos® x + 2 sinx cosx
f’(X) = — 4 sinx cos® X + 2 sinx cosx
f"(X) = — 4 [cod x — 3 sirf x cos’x] + 2 [ cos? x — sin® x|
f"(X) = — 4 cod x + 12 sirf x cos’ X + 2 cos x — 2 sirf x
cos®x + sinx = 1 donc sif x = 1 — co$ x
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(X)=—4codx+12 (1 -codx) cos’x+ 2 cosx—2 (1—codx)
() =—4codx+12coéx—12 codx+ 2 cos x—2 + 2 codx
(X) =— 16 coé x + 16 coS x — 2

(X) =—16[codx—cosx] -2

(X) = — 16f (X) — 2 donc pour tout réel :f "(x) + 16f (x) = -2

2° 16I=J‘ 2161‘(x)dx=J‘2[—2—1‘"(x)]dx

161=[-2x- ()] 2 =—m—f (1) +1(0)

16 | =—-mdonc | = _
16



