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Le plan complexe est rapporté a un repére orthoaladirect (O ;G, V).

1: Reésoudre dans C I'équation (1—Z):_—i =z On donnera le module et un argument de chaquéaul
Z_
.  x . -2 _. . "
2: Résoudre dans C I'équation (27?:_1 = i. On donnera la solution sous forme algébrique.
z —
3: Soit M, A et B les points d’affixes respectives,:1 et 2. On suppose que M est distinct des pairesB.
a: Interpréter géométriquement le module et un aﬂgurdez;i .
Z -—
b: Retrouver géométriquement la solution de (2).
4 :a: Montrer, a l'aide d’'une interprétation géométriqgee toute solution de I'équation dans %Z;ij = i oun désigne un
Z_
entier naturel non nul donné, a pour partie ré%le
z-2 ?
b: Résoudre dans C I'équation (Sé—lj =i . On cherchera les solutions sous forme algébr
Z_
CORRECTION

1: L'équation (1) peut s'écrire2 —2z+ 2 = 0.
Equation du second degré de discriminant — 4. bkgisns sont (1 +) et (1 — ).

Le module des ces deux solutions @@ La premiere a un argument egaEa la second@ un argument égal az.

. . e .
2: L'équation (2) s’écritz—-2=iz—i,ouencorg(1—i)=2—ietfinalement= i ,I = (2 |)2(1 ) = g + L2
— i
3 a Z;i a pour argument I’angldﬁ,@) = g et pour module le rapport des longueurs MA et MB.
Z -—

b: La solution de I'équation (2) correspond au pMrtel que I'angle m ,W) = g et tel que M soit équidistant des points A et B.
On le construit en placant les points A et B, mirstracant le cercle de diameétre AB, puis la médaide [AB]. On obtient deux

. . . . < s . . . z2-2 .
points d’intersection entre ce cercle et cettetdrdi'un correspond a I'équation (2), I'autre, aqUa'uon—1 =—1
Z —

Remarquons que la médiatrice de [AB] est la drdiéguationx = g
Cette petite remarque permet de finir I'exercice.
z-2)" z-2)"
4:a: Toute solution d{_lj = i doit vérifier, en considérant les modul S{—J =|-i|=1
z- z-
Comme " | = 1 si et seulement st | = 1, on en déduit que toute solution de I'équratloit vérifier : Z;ﬂ =1.

Ceci signifie que le point M d’affixe est équidistant des points A et B, donc que ssuisfe est égale%, donc que la partie réelle

dezest bieng .

b: D’aprés la question précédente, toute solutionediee @quation doit avoir une partie réelle éga% .2Donc, les solutions sont
1)
3 Tty
de la forme z= 5 +iy, ouy est un réel. L’équation s’écrit alo 512— =i
= 4+ | y
2

Cequidonne: (—1+2)%=i(1+2iy)?soit en développant: 1 — 4 4y’=i (1 +4iy—4y?)
1-4y?—4iy=—4y+i(1-4y?)dou, en égalant les parties réelles et imagasai 1 — 4/° = — 4y soit 4y?—4y—-1=0
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Les solutions de cette derniere équation sgnt = — ety, = >

1+,2 1-42
(3): 3+iT\/_etz:g+iT\/_.

, d'ou, la forme algébrique des solutions de I'émua

z==
2



