ASIE JUIN — 99

1: Pour tout nombre complexe Z, on pose P(Z)*= Z
a: Factoriser P(Z).
b: En déduire les solutions dans I'ensemble C deplexes de I'équation P(Z) = 0.
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c: Déduire de la question précédente les solutions Gade I'équation d'inconnae ( 22 11J =1
Z -—

2:a: Le plan complexe (P) est rapporté a un repére oottmal direct (O i,V ). Unité graphique 5m.
Placer les points A, B et C d'affixes respectives :

a=—2,b=—E _3 etc—1 +ﬂ .
5 5 5 5
b: Démontrer que les points O , A, B et C sontésitsur un cercle , que I'on déterminera.
3: Placer le point D d'affixd = — 0,5.
Exprimer sous forme trigonométrique le nombre caxgt défini par :Z = Z_C
-c
En déduire le rappoﬁg—g.
Quelle autre conséquence géométrique peut-ondigréexpression dg ?
CORRECTION
la: z'-1=@*-1DE*+1) =@-Le+1e-i)iz+i)
b: Les solutions de I'équation#PE 0, dans C, sontdonc: 1, -1 ,iet—i.
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C D'apres la question précédente, I'équal ieZﬂZL:L = 1 peut s'écrire :22+1 =1lou 2z+1 __ lou 2z+1 i
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22t L z41zi(z-1 @-iz=-1-ie =22t 2 C12D@*) _Z2vlmiz2l 15
z-1 2-i 2+i)2-1) 5 5 5
22, L 241=—i(z-1p @+i)z=-1+iez=2"1 13
Z—l 2+| 5 5
Ce qui fournit les valeurg=—-2 oz=00uz=-—= ——iouz=—= + gi
2:a:  Sans difficultés, on place les points !
b: la+1l|=pb+1|=c+1|=|0+1|=1
Les quatre points O, A, B, C appartiennent auleale centre K (— 1 ; 0) et de rayon 1.
- 2 + 1 — g
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d-¢ _ 1, 1_3i 3+6i 1+ 2
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2@B+10) Q- 2i)
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=2(1-0)=2/2 [cos"—;+ isin_—fj
On en déduit que le rappo%% =2 ﬁ

On peut aussi en déduire que I‘ang]g\(, ﬁ)) a une mesure del:.

Comme de plus le triangle ACO est rectangle ena€ QA est un diamétre du cercle de centre K etagerr 1), on peut dire que la
droite (CD) est une bissectrice des droites (CQOTA).



