EXERCICE 1
Soit f la fonction définie sur R* par f(x) = é (x 2 i x+ lj
X

On désigne par C , sa courbe représentative.
1° Calculer f’(x)
2° Soit | le point de C , d’abscisse — 1 et J le point de C , d’abscisse 1.

a) Vérifier que la droite (1J) est tangenteen Ja C .

b) Déterminer une équation de la tangente Ten la C .

C) Etudier la position de C , par rapport a T.

4° Soit h la fonction définie sur R par h(x) = é (x? + x) et P sa courbe représentative dans le méme repére que la courbe C .

Etudier la position relative des courbes C et P.

CORRECTION

1 1
1. f'X)==]2x+1-—
® 3( ij

2.a. f'(O= % et f (1) = 1 donc une équation de la tangente T'en Ja C esty = %x +

Wl

f(-1)=- 1 donc | a pour coordonnées —1;—l
3 3

Le point d'abscisse — 1 de la tangente T' a pour ordonnée : y = —

wr
+
Wl

y=- é donc | appartienta T donc T' = (1J)

3.b. f'(-1)=- % etf(-1)=- é donc une équation de latangente Ten laCesty =— %x—l

3.c. f(x)—(—zx_lj:1(X2+3x+1+3j
3 3 X
2 1, 4 ,
SfE)-|-=x-1 :—(x +3X ++3x+1)
3 3x

f(x) - —gx—l :i(x+1)3doncf(x)— —gx—l a le méme signe que i(x+1)3doncqueX—Jrl
3 3x 3 3x X

six<-1,f(x) - (—%x—l} > 0 donc C est au dessus de T

Six=-=1f(X)- (—%x—l} =0, | est point de contact de C et de T.

si—1<x<0,f(x)- (—%x—l} <0 donc C est en dessous de T

six>0,f(x) - (—%x —1} > 0 donc C est au dessus de T
4.a. fX)-hX)= 3_1x donc | I‘im f (x) —h(x) = 0. La courbe P est asymptote a la courbe C en + oo et — oo,

4.b. f(X)-hX) = 3_1x donc si x <0, f (x) — h(x) <0 donc C est en dessous de T

six>0, f(xX)—h(x)>0donc C estau dessusde T
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